
Grado en Matemáticas – Análisis Matemático I

1. Definamos� W R � R ! R
C
o por

�.x; y/ D
ˇ

ˇex � ey
ˇ

ˇ 8.x; y/2R � R

Prueba que� es una distancia enR equivalente a la usual. ¿Es completo el espacio métrico

.R; �/?.

2. Seà 1 el espacio normado de las sucesiones acotadas de números reales con la norma

uniforme, es decir,̀ 1 D .B.N/; k k1/. Prueba que el subespacioc de las sucesiones

convergentes es cerrado en`1.

3. Seaf W R
2 ! R el campo escalar dado para todo.x; y/ ¤ .0; 0/ por:

f .x; y/ D
x cosy � y cosx � x C y

p

x2 C y2

y f .0; 0/ D 0. Prueba quef es de claseC1 enR
2 y estudia la existencia de las derivadas

parciales de segundo orden def en.0; 0/.

4. Seanf; g W � ! R campos escalares definidos en un abierto� � R
n. Seaa 2 � y

supongamos quef es diferenciable ena, f .a/ D 0 y g es continua ena. Prueba quefg

es diferenciable ena.

5. Clasifica los puntos críticos del campo escalarf W�0; 2�Œ��0; 2�Œ! R dado por

f .x; y/ D senx C seny C cos.x C y/:

6. Responde una de las preguntas:

a) Teorema de Riesz.

b) Condición suficiente de diferenciabilidad.
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